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Sobre grafos planos

1. Encontrar la fórmula de Euler para un grafo plano no conexo. Hacer lo mismo para las desigual-
dades |A| ≤ 3(|V | − 2) y |A| ≤ 2(|V | − 2) (esta última si G no tiene 3-ciclos).

2. Encontrar todos los poliedros regulares convexos (todas las caras tienen el mismo número de
aristas y todos los vértices tienen el mismo grado).

3. Supongamos que todas las caras de un grafo conexo y plano tienen 5 aristas y el grafo tiene, al
menos, 2 caras.

a) ¿Qué relación existe entre |A| y |V |?
b) Si además se supone que el grafo es 3-regular ¿cuántas caras tiene?

Sobre series de potencias

4. Hallar el radio de convergencia de las siguientes series de potencias
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5. Supongamos que la serie
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n=0 anx
n converge en x0. Demostrar que su radio de convergencia

es, al menos, |x0|.

6.

a) Supongamos que lim bn = b. Demostrar que lim sup bnun = b lim sup aun.

b) Usar el apartado anterior para ver que las series
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n tienen el mismo
radio de convergencia. Más generalmente, todas las series
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de convergencia sea cual sea el k ∈ Z

7. (Teorema del binomio para exponentes reales) Sea α un número real con α /∈ N y sea(
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a) Demostrar que el radio de convergencia de la serie f(x) =
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)
xk es 1.

b) Comprobar que (1 + x)f ′(x) = αf(x).

c) Concluir que f(x) = (1 + x)α, es decir,
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si |x| < 1


