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Dispone de 2 horas y 45 minutos. La puntuacién de cada apartado se indica entre paréntesis.
Administre su tiempo teniendo en cuenta esta puntuacion.

[y

1. Preguntas Tipo Test. (Marque su respuesta con una “x”. Se obtienen 2 puntos si se marca la
respuesta correcta, -0,66 si se marca una respuesta incorrecta y 0 puntos si no se marca respuesta
alguna.)

1.1. Las preferencias de Pareto =p (definidas para (z,y), (2/,y') € R% como (z,y) =p (2/,y/) si
x > 2’ ey >19y') no satisfacen el axioma:

& A.1 (completitud) O A.3 (monotonicidad)
O A.2 (transitividad) O A.4 (continuidad).

1.2. Si las preferencias de un consumidor estdn representadas por la funcién de utilidad u(z,y) =
2min{z, 2y}, su renta es I = 12 y los precios de los bienes son p, = p, = 1, entonces su cesta
6ptima es:

0(6,6) X (8,4) O (0,12) O (12,0).

1.3. Si x es un bien inferior, entonces los signos de los efectos sustitucién (ES), renta (ER) y total
(ET) de un aumento de su precio p, son:

OFES<0,ER<0,ET <0 K ES<O0, ER >0, ET: indeterminado
OFES<0,FR>0,ET >0 OES >0, EFR >0, ET: indeterminado.

1.4. Las preferencias de un consumidor estén representadas por la funcién de utilidad u(x,y) =
2z+y, surentaes I = 4y los precios son (pz, py) = (1, 1). La variacién equivalente a la implantacién
de un impuesto sobre el bien x de 1 euro por unidad es:
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1.5. Identifique la utilidad esperada y la prima de riesgo de la loteria [ que paga = = (0,1,4)
con probabilidades p = (%, %, %), para un individuo cuyas preferencias estdn representadas por la

funcién de utilidad de Bernoulli u(z) = /x.

0 Eu(l) = 1, PR(l) = % 0 Bu(l) = % PR(l) = i
® Bu(l) = 1, PR(I) = % 0 Bu(l) = % PR(l) = —%.

1.6. Una empresa que produce un bien utilizando trabajo (L) y capital (K) de acuerdo con la
funcién de produccién F(L, K) = min{2L, K} tiene:

O rendimientos crecientes a escala [ rendimientos constantes a escala
] economias de escala X una funcién de costes totales convexa.

1.7. Si la funcién de costes medios de una empresa es CM,(Q) = /@, entonces

[J sus costes marginales son decrecientes

X sus costes medios son menores que sus costes marginales
[J tiene rendimientos constantes a escala

O su funcién de costes totales es céncava.

1.8. Si la demanda de un bien es D(P) = max{70 — 10P,0} y la funcién de costes que genera la
tinica tecnologfa disponible para producir el bien es C(Q) = Q3 —6Q? + 10Q, entonces en equilibrio
competitivo a largo plazo el precio p* y el nimero de empresas n* son:

Op*=3,n*=60 Op*=1,n"=60 Kp*=1n"=20 0Op*=3, n*=20.

1.9. Un terrateniente, propietario de Q = 600 hectareas de terreno agricola, monopoliza el mercado
de una regién en la que la demanda de tierra en alquiler para uso agricola es D(P) = max{800 —
2P,0}. (P estd expresado en miles de euros por hectédrea.) La tierra no tiene otro uso que el agricola
(es decir, el coste de oportunidad del terrateniente de ceder la tierra para uso agricola es cero). La
superficie agricola en explotacién en esta regién y las rentas del terrateniente (sus beneficios, en
millones de euros) son:

0Q=600,1=0 KQ=400,I1=80 OQ=0600,11=150 OQ =400, II = 60.

1.10. En el contexto descrito en la pregunta 1.9: Con discriminacién de precios de primer grado,
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2. Las preferencias de un consumidor sobre alimentos (x) y vestido (y) estan representadas por la
funcién de utilidad w(z,y) = 22 + Iny. Los precios de alimentos y vestido son p, y p, euros por
unidad, respectivamente, y la renta del consumidor es I euros.

(a) (10 puntos) Calcule sus funciones de demanda ordinarias, (ps, py,I) € y(pz, Dy, ). Repre-
sente el conjunto presupuestario del consumidor y calcule su cesta éptima suponiendo que su renta
es [ =4 y los precios son (pg,py) = (4,1).

Solucion: Calculemos la RMS del consumidor:

2
RMS(z,y) = v = 2y.
y
Una solucion interior resuelve el sistema de ecuaciones
2y = Pz
Py
zpy +ypy = 1.
Resolviendo el sistema obtenemos
I 1
r=———; y:p—x>0.
Dz 2 2py
Para que x > 0 es necesario que la desigualdad I > B se cumpla. En otro caso x =0y y = é.

Por tanto, las funciones de demanda ordinaria son:

I 1 Pa Dz ; Pz

L -2 s>k 2 sil =15

:E(pm,py,l):{ b aren y(px,py,I)Z{ I <
’ Dy ’

La cesta de bienes dptima a los precios (pg,py) = (4,1) y renta I =4 es (z*,y*) = (%,2), y la

utilidad del consumidor es ug =1+ In 2.

Ug
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(b) (10 puntos) Calcule el IPC verdadero de este consumidor I PC* suponiendo que su renta
es I =4, que los precios del periodo base son (pg,py) = (4,1) y que los del periodo corriente son
(P py) = (4,2). Calcule también el IPC de Laspeyres IPCy. (Use la aproximacién In2 =~ 0,7.)
Explique a qué se debe la diferencia entre estos dos indices de precios.

Solucion. La cesta mas barata que permite mantener el nivel de bienestar ug a los precios (4,2)
es la solucion al sistema de ecuaciones

27 = Lz_9

22 4+Iny = 14+1n2.

La solucion a este sistema es

1
(2,9) = (5 (1+1n2),1)~ (0,85,1).
Por tanto,
4)+1(2
Por otra parte,
rpo,  05@+20)

4

El IPC de Laspeyes no tiene en cuenta el efecto sustitucion del cambio en precios y por tanto
es siempre mayor que el IPC verdadero del consumidor.
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3. Ana es una estudiante cuyo bienestar depende de su calificacién media m € Ry y de su consumo
¢ € Ry. (Suponga que su consumo se mide en euros, de manera que p. = 1.) Sus preferencias estén
representadas por la funcién de utilidad u(m,c) = Inm + Inc. Ana dispone de H = 15 horas para
dedicar al estudio e y al trabajo [. Su calificacién media estd determinada por el nimero de horas
que dedica al estudio de acuerdo con la férmula m = %e. Fl salario por hora trabajada es w > 0
euros. Ana no dispone de otra renta.

(a) (10 puntos) Describa la restriccién presupuestaria de Ana y represente su conjunto pre-
supuestario en el plano (m,c). Calcule el nimero de horas que dedica al estudio y al trabajo en
funcién de w. Suponiendo que w = 4, calcule su calificacién media y consumo 6ptimos, (m*,c*), y
represéntelos en el grafico.

Solucion. La renta laboral de Ana (su unica renta) es

wl = w(H —e)

3 2
= w(H - im) (puesto que m = ge)
Por tanto, su restriccion presupuestaria es
3
c<w(H - §m),

Substituyendo H = 15 y trasladando el término en m a la izquierda de la desigualdad podemos
escribir la restriccion presupuestaria de Ana como

3

§wm + ¢ < 15w.
Observe que el coste de oportunidad de un punto de calificacion media adicional es %w euros en
consumo. (Es decir, el precio efectivo de un incremente de un punto en la calificacion media
es Pm = %w) Por supuesto, tanto el consumo de Ana como su calificacion son cantidades no
negativas, ¢ > 0, m > 0.

Puesto que la relacion marginal de sustitucion de Ana es RMS(h,c) = ¢/m, una solucién
interior al problema de maximizacion de la utilidad de Ana debe resolver el sistema de ecuaciones

c 3
Z = 2w
m 2

3

§wm +c = 1d5w.

Resolviendo el sistema obtenemos
m(w) = 5
15
cw) = —w.
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(b) (10 puntos) Suponga ahora que se establece un programa que recompensa a los estudiantes
que obtienen una calificacién media de notable o superior (es decir, m > 7) con un premio monetario
de M = 10 euros. Suponiendo que w = 4, determine la nueva restricciéon presupuestaria de Ana y
represente su nuevo conjunto presupuestario. Calcule la calificacién media y el consumo de Ana en
esta nueva situacion.

Solucion. El nuevo conjunto presupuestario de Ana se describe en el grifico adjunto: Para m <
7, la restriccion presupuestaria de Ana no cambia, mientras que para m > 7 su nueva restriccion
es

gwm + ¢ < 15w + 10.
En particular, la combinacion (m,c) = (7,28) es ahora factible. Ademds,
%(5,30) =In5+1n30 =1n150 < In7+1n28 = In 196 = u(7, 28),

y por consiguiente la cesta dptima del apartado (a), (m*,c*) = (5,30), ya no es dptima. Observe
que
3
RMS(7,28) =4 > W= 6;
es decir, el valor de una unidad adicional de calificacion media es menor a su coste de oportunidad
en unidades de consumo. Por tanto la cesta (m**,c*) = (7,28) es dptima.

30
28
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4. (10 puntos) Jorge tiene que renovar la péliza de seguro de su coche. Su compania le ofrece una
poliza a todo riesgo por una cuota de 600 euros, y otra pdéliza con una franquicia de 200 euros por
accidente por una cuota de 400 euros. (La franquicia implica que Jorge se compromete a pagar los
primeros 200 euros de los danos de cada accidente.) Jorge cree que las probabilidades de tener 0, 1
y 2 accidentes en el ano son %, % y %, respectivamente. Ademads, sabe que los costes de reparacion
de los danios de un accidente siempre superan los 200 euros. Si Jorge es averso al riesgo, ;preferird
la péliza a todo riesgo o la péliza con franquicia? (Puede responder a esta pregunta sabiendo
unicamente que Jorge es averso al riesgo, aunque no conozca sus preferencias.) Suponga ahora
que Jorge dispone de un presupuesto anual para gastos de 2200 euros, que sus preferencias estan
descritas por la funcién de utilidad de Bernoulli u(z) = v/z, donde z es la renta disponible neta de
los gastos en seguro y accidentes derivados del uso de su coche. Suponiendo que estas pdélizas de
seguro son las dnicas disponibles, describa la loteria que enfrenta Jorge cuando elige 6ptimamente
su poliza de seguro con informacién perfecta. (Se entiende que esta loterfa describe su situacién
antes de conocer la informacién.) ;Estaria Jorge dispuesto a pagar 100 euros por conocer esta
informacién?

Solucidn. Denotemos como lp y lsr las loterias que representa el sequro con y sin franquicia,
y como u la funcion de utilidad de Bernoulli de Jorge. Las esperanzas de estas loterias, incluyendo
el coste de las pdlizas, son

1 1 1
E(lp) = —400 + 1(0) + 5(—200) + 1 (2) (—200) = —600 = E(lsF).

Ademds, como la loteria lp involucra el pago cierto de 600 euros, tenemos que Eu(lgr) = u(E(lsF)).
Como Jorge es averso al riesgo y la loteria lp es no degenerada, tenemos uw(E(lp)) > Eu(lp). Por
tanto,

Eu(lgp) = U(E(ZSF)) = u(E(lF)) > Eu(lp);
es decir, Jorge prefiere el sequro sin franquicia.

Puesto que la funcion de Bernoulli u(x) = \/x representa la preferencias de una individuo
averso al Tiesgo, con estas preferencias el sequro de optimo de Jorge es el sequro sin franquicia y
su utilidad esperada de Jorge sin informacidn es

Eu(lgr) = v/2200 — 600 = 40.

Si Jorge supiera con certeza que va a tener dos accidentes durante el anio suscribiria el sequro sin
franquicia, y si supiera con certeza que mo va a tener ningun accidente durante el ano suscribiria el
seguro con franquicia. Por tanto, con informacion perfecta y suponiendo que Jorge paga 100 euros
por la informacidn, la loteria enfrenta lyp paga xrp = (2200 — 400 — 100, 2200 — 600 — 100, 2200 —
600 — 100) = (1700, 1500, 1500) con probabilidades prp = (%,%, %) La utilidad esperada de esta
loteria es

1 1 1
Eu(lzp) = 7V1700 + 5v/1500 + - V1500 = 39,35 < 40 = Fu(lsr).
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5. Un mercado estd monopolizado por una empresa que produce el bien utilizando trabajo (L)
como tnico factor, de acuerdo con la funcién de produccién @ = f(L) = VL. La empresa actia
como precio-aceptante en el mercado de trabajo, en el que el salario es w = 1. La demanda del bien
es D(P) = max{120 — P,0}. (Precios y salarios estdn expresados en euros por unidad.)

(a) (15 puntos) Calcule las funciones de costes totales, medios y marginales de la empresa, asi
como el precio y la cantidad de equilibrio de monopolio. ;Cudl es la pérdida de excedente respecto
al equilibrio de mercado en el que la empresa se comporta como precio-aceptante?

Solucion. Funcion de costes totales:
Q=VL=Lw,Q) =Q”

Por tanto,

C(w7 Q) = sz

Las funciones de costes marginales y medios son, respectivamente,

CMa(Q) =2Q
Y
CMe(Q) = Q.
FEquilibrio de Monopolio: Resolviendo la ecuacion
IMa(Q) = CMa(Q),
es decir,

120 — 2Q = 2Q),
obtenemos QM =30 y PM =120 — 30 = 90. El beneficio del monopolio es

™ = 90 (30) — (30)% = 1800.

Si la empresa actuara como precio-aceptante produciria de acuerdo con la ecuacion P = CMa(Q).
Es decir, su funcion de oferta seria S(P) = P/2. El precio de equilibrio de mercado seria la solucion
de la ecuacion

120 — P = P/2;
es decir, P¢ = 80; la cantidad de equilibrio seria Q¢ = 120 — 80 = 40. Por tanto, la pérdida de

P’Y‘I’ﬂflﬂ’n*ﬁ ne nemern Pl n'nnfnn’f;n yaX<l

CLASES PARTICULARES, TUTORIAS TECNICAS ONLINE
LLAMA O ENVIA WHATSAPP: 689 45 44 70

Carta (g

ONLINE PRIVATE LESSONS FOR SCIENCE STUDENTS
CALL OR WHATSAPP:689 45 44 70

www.cartagena99.com no se hace responsable de la informacién contenida en el presente documento en virtud al
Articulo 17.1 de la Ley de Servicios de la Sociedad de la Informacién y de Comercio Electronico, de 11 de julio de 2002.
Si la informacion contenida en el documento es ilicita o lesiona bienes o derechos de un tercero haganoslo saber y sera retirada.



(b) (5 puntos) Existe una nueva tecnologia que permite producir el bien de acuerdo con la funcién
de produccién Q = g(L) = 2v/L. Si la adopcién de esta nueva tecnologia requiere una inversién de
T euros, jpara qué valores de T' la adoptaria el monopolio?

Solucion. Con la nueva tecnologia la funcidn de costes seria C’(Q) = %2. La funcidn de costes

. @
CMa = 5

marginales seria

y el equilibrio de monopolio seria

120 — 2Q = %;

es decir, QM =48 y PM =120 — 48 = 72. El beneficio del monopolio es

. 48)?
M = 72 (48) — (4) = 2880.

Por consiguiente, el monopolio adoptaria la nueva tecnologia si
oM — 7 >naM,

es decir, st
T <M — 1M = 2880 — 1800 = 1080.

CLASES PARTICULARES, TUTORIAS TECNICAS ONLINE
LLAMA O ENVIA WHATSAPP: 689 45 44 70

Carta (g

ONLINE PRIVATE LESSONS FOR SCIENCE STUDENTS
CALL OR WHATSAPP:689 45 44 70

www.cartagena99.com no se hace responsable de la informacién contenida en el presente documento en virtud al
Articulo 17.1 de la Ley de Servicios de la Sociedad de la Informacién y de Comercio Electronico, de 11 de julio de 2002.
Si la informacion contenida en el documento es ilicita o lesiona bienes o derechos de un tercero haganoslo saber y sera retirada.



(c¢) (10 puntos) En el mercado internacional la oferta es infinitamente eldstica al precio P = 50
euros. Si el gobierno abriese el mercado al comercio internacional, jadoptaria el monopolio la nueva
tecnologfa si T' = 15007

Solucidn. Puesto que el mercado internacional es competitivo, la oferta de la empresa con la
tecnologia actual es P = CMa(Q). (Observe que CMa(Q) = 2Q > Q = CMe(Q)). Es decir
S(P) = £. Por tanto, S(50) = 25 y el beneficio de la empresa es

IT = 50 (25) — (25)% = 625.
Si adoptase la nueva tecnologia su oferta serta S(P) = 2P; Por tanto, S(50) = 100 y beneficio

seria

(100)?

I = 50 (100) — = 2500.

Puesto que
II - 7T = 2500 — 1500 = 1000 > II,

la empresa adoptaria la nueva tecnologia. (Sin embargo, no adoptaria la nueva tecnologia si el pais
no abre su mercado al comercio internacional y la empresa mantiene el monopolio del mercado
interior.)
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