Obtener la familia de rectas tangentes

A(t) = (t,t%)

1.5. Envolventes

1. Curvas parametrizadas.

1.1 Curvas.

1.2 Reparametrizaciones.

1.3 Curvatura de una curva.

1.4 Curvas en el espacio.

1.5 Curvas generadas por familias de curvas.
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Familia uniparamétrica de curvas planas Envolvente
Una familia uniparamétrica de curvas planas Se llama envolvente de una familia uniparamétrica de curvas regulares planas
X {va}res aunacurva e:J—R2 tal que:
T = R%eys 1. ¢ no pertenece a la familia dada: {vyx}areJ-
es un conjunto de curvas en el plano, definidas en un mismo intervalo I, cuyas 2. VA€ J, larecta tangentea € en €(A) es también tangente a la curva
ecuaciones vienen dadas en funcién de un pardmetro \ € J: Tx-

() = (@t N),y(t,N), tel

g

{’Y)\ (t) = ()‘ + COS(t)7 Sin(t)) , te (Ov 277)}/\€]R

@ e JCR, abierto. @

e v, derivable y con derivada continua, respecto de .
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Condicién necesaria de envolvente Obtener la envolvente

Sea J un intervalo abierto de R y {yx}recs una familia uniparamétrica de
curvas planas regulares tales que %LA’\ existe y es continua. {n@®) = ()\2 +t3t— A), te (-1, 1)}A€(—1,1)
Si existe o :J — R2, envolvente de la familia entonces:

Ovx Oya
det (22 ) _
¢ (8)\’ ot

Y es: o(A) =~a(t(A)) donde t=t(\) se obtiene de la condicién anterior.
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Obtener la envolvente Obtener la envolvente
{1 (t) = (A +cos(t),sin(t)), t€ (=, m)}re(0,3) {a(t) = (t, - Sin((;\\)) (t — COS(A))) ;v t€(0,D}xeqo,=
cos 72
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Obtener la envolvente

{oa(t) = (cos(A) + cos(t),sin(A) +sin(t)), ¢ € (=7, ) }rxe(—n,m)

Envolvente de familia de rectas tangentes a una curva
Dada la curva « : I — R2, plana, regular, con curvatura no nula, la envolvente de
_ la familia de sus rectas tangentes es ella misma.
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&
Obtener la envolvente de la siguiente familia

&
a(t) = (A4, A3 4+ 3)02%¢)

Envolvente de familia de rectas normales a una curva

=

Dada la curva « : I — R2, plana, regular, con curvatura no nula, la envolvente de
la familia de sus rectas normales es su evoluta.
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Obtener la envolvente de la siguiente familia

() = (A= 2Xt, ¢+ A?)

Y compararlo con la evoluta de a(s) = (s, 82)
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