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Ejercicios 88 a 97
88. Sean By = {u;,us,u3} y Bo = {vi,Vva,v3} bases de R? y sea
T:R*—R?

aplicacién lineal definida mediante

T(ul) V1 — V3
T(llz) = — Vi +V2
T(us) Vo FVg

1. Escribir una base B = {v],v5,v4} de R3 tal que

(5) =3

715, 5,

2. Hallar una base B} = {u} ,u},u}} de R? tal que

1 070
(6) [T}B,l’&:ll 1 0].
1 11

89. Sean By = {uy,uy,uz}y By = {¥;,vy,v3} bases de R? y sea

T:R —R3

la aplicacién lineal definida mediante

2T(111) —|—T(112) V1
T(ul) - T(llg) = Vi —V3
T(uy) +T(uz) —T(us) vi +vVva +vs.

1. Escribir bases B} = {u},u},u}} y By = {v},vh,v5} de R? tales que
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90. Sea u € R?, u # 0. Consideremos la «proyeccién ortogonal»> T que
aplica cada vector x € R? sobre su componente en la direccién de u.

Se pide:

1. Escribir la matriz [T] de T respecto de la base'canénica B, de R2.

B.,B

2. Escribir la matriz [T]B_B de T respecto’de la base B={u, e; + ez} de
RZ. ’

91. Se considera la aplicaciéon T :~P3 — Po que a cada p € Ps asocia
T(p) = q, definido por

a(t) = (1 +4+)p(0) £ P/() + (L ) p" (1) = L 1pC(1).

Comprobar que T es aplicacion lineal y calcular la matriz de T" respecto de las
bases Bz = {1, t,t?>, >} ensaliday Bo = {1, t, t*} en llegada.

92. a) En el espacio vectorial P,, de los polinomios de grado < n, comprobar
que la aplicacién A
D’ Prn — 'Pnfj

que a cada polinomio p € P, asocia su derivada de orden j,

) dUp(t
q=D’p, siendo q(t) = p()
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es una aplicacién lineal T' : P, — Pp_ .

93. Sea P, el espacio vectorial de los polinomios de grado < n y sea B, la
base B, ={1,t,t*,...,t"} de P, . Se considera la aplicacién lineal

T Pn —>7Dn+1

definida mediante
t
T(p)=q, siendo qlt)= [ p(s)ds.
0

para cada p € P, . Escribir la matriz [T}B Buis de-la aplicacion lineal T
respecto de las bases B,, en salida y B, 11 en llegada.

94. Considérese la base

e s ST

del espacio vectorial de las matrices R2%? . Escribir la) matriz [T ] 5 g de cada

una de las aplicaciones lineales T : R2*2 — R2*2 sjguientes:
1. T(X)=X+3XT.
2. T(X) = AX — XA, siendo

A=l &),

95. En el espacio vectorial E de las matrices 2 X 2 de niimeros reales consi-
*deramos la aplicacion lineal

T. EFE — F
1 2 1 1
A=y 3l
Se pide:

1. Hallar la matriz de T respecto de la base
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96. En el espacio vectorial R? se consideran la base canénica B, y la base

(e el )

Escribir la matriz de la aplicacién lineal identidad respecto de B, en salida y B
en llegada.

97. Sea T la aplicacién lineal T' : R?* — R? definida
22131 — X9
T(X) = |—x1 + 23]2 — 3| .
X1+ Tg — X3

1. Hallar los subespacios ker T e ImT".

2. Paracaday € ImT', hallar T~ !(y) = {xeR® : T(x)=y}.
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