Seo. S:Wo—M definida por
SLP69]= p'(x) - ax p' (x)

(a) Encuentve los autovaloves v auiovectore s
de S

(b) Sea. 5=§i X x’ 23 o bost estondar de
fs.cEs Ma’ dta%cna\tzable En caso
afivmahivs desoumponzo» M do o
Forma\ Ms “P'DP donde D e
d(a%or\al N P e uno matviz con
[\Nersa.,

(@) Encontrar los autovalores Y autovectors dy,
S wSando su forma explicda puedt Ser
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Odo: Los autovectores de S son polinomios.
Los autovechres de lo. matriz asociade
ME’ son |a> coordenados respecto de lo
bose B de los “autopolinomies’ de S.

F)'()'amos o bose estdndar E=14,x,:¢ x3]

y Calaunlamos Mg :
ME: ([swle [s60le [s6A]e [S6Ie)

o}, o), [1ae) [oreal)
=706 D L S

g 0610 =0
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Audovalores: Ag=0, Ap=-2, Az=-t) Ay=-b.
Los outvalbres son todos distintos asi que

'1'&1\2«\05 ?Sqra n-lzi%aold. oL olia%onah’?;au’o‘n de.
M%.

BuscamoS describir los espacios propios de
M (Eo,E«z, E-q, E_l,), Recordamos que Lo
aubovectores de M3 son coordanadas de
los antovectores dy S.

Ny =0 Muc,(Mf— 0Ly )= Nuc Ms&

M_%’VO.‘L 0 (o)

0 (o) i (o)
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Asi qut  Nuc ME= Gen | [t \ = GendTil]

i Eoe GQen{1d.

A2-2: Nue (Mf+23:4)

M:+;{Iq.—_/,1 6 3 o\ ) © Ob\
0

0 o 0 ¢ |

Nuc[M;'Jra‘lIu)‘ Gen < /o \ ]: Glens)[x-.laj
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E—z: G‘)Qﬂ))xk-
As=-Y ¢ Nue (ME+4Tq)

Me+tlez /8 0 2 o 1o % of

0 4 b o 8 | 0 oo

g 0 o0 o o b 0 |
o 0. © 4 o B ' °

Nuc (M: + 4Iq) = Gen / -z =Gen | [ x= ‘/z]a}

E-4= C—Rr\)\ X \121 :
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A=l Nuc (MifeT,)

MS+bTaz

Nuc (M: HoIq) = Gen

. 0

T —
o
/
u

g2
©®
2
N
T
"
=2
—
[
)

E.= QQH { Xa‘ 3’/&1.
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(b) CO(Y\O hefYD.S meﬂdonad-o en el apar-l:ado
anterior, ME es d\'&%onaliaab‘e por g Todos

sus autovalores tienen mulhplicidad L.

Una, dLSCbm?oSido'f\ Mse-z 'Pv'DP se

obtiene on

=1
D:; /0 0 o © \ P-/1 o 1 o \
0 4 -p O 0! o 3

o 0 40D p 0 1 0
\o"o-b 000\/

OJOi S escribimos Ms= 'P"DP} entonces
- P (B e lo bage do au}ov«:cl'ons),
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Seo. T:R°=R’ Lo, madriz asociada a T
lespecto e o base estandor =5
Mr=1006 30 o

O -1l o b O
O b "9 0 12
D o 0 -1.0
D o O 0-lp

(&) Sin kace( a'l\w\os, QKP[(C%UQ por C,—UL T

€S otiac(‘)or\a\iaabl{.
() Qia%ov\a\icﬁ e

(0«) Al sev MT nna ma+fi2 +riamaular SUpen'or’/

sus awhvalores aparecen en la diagonal.
Estos son N=0, De=-\, As=-4 y=-4, As=-lb.
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(.b) Buscamos bages paro. todos los espacios
propics.
AL=0: Eo= NUC ( Mr- 0I§)= Nuc Mr

Mea~fo0 | b 6

o0 b | o
o 0 O b |
O p o 0 0O

Eo= e)Ef\ /i \

0
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Xa=-1: E—L:'NUC (MT“' 15)

MrtTe= (1 o 7 o o /l b © 0 D
0.0 0o ¢ o tul D 0t O D
O 0% o |3 g 00 L o

Ooo-zof 00001/
\0000-15) t Do 0
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L=y E = ,\\MC,(MT'l' ‘lIs)

E.= Grn (-',7—\
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)ul:-q: E-q: N“L(_MT+ql—§)

Mf"'qj:s: q 00‘10‘0\ F .06 O
030(00 ~'0|03/41°

L pso o 0 01 0 O

DODOO 0'0001
00 g0 -3 0\5000/

E4° Gen / 0 \
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Ae=-lo:  E-e=Nuc (MT Hl']:)

MTHwa/wo 2 b 0\ L6 0Dy
0 S0 [ p i lorEDD Y

0 010 D L O\ 0 I
0 p90 ¥ o g0 0L 0O
000 po 0900

E-= Gen /‘)X\
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Br tonto D=P " M:;P  donde

=

0--06 6 D 0]
o I 0 0 0
6 U A9 p§ p
6 0 0 10
D 0 0 0 Mo

=l b b o o
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Sugongomos  aue  T(x)= AX (T R->R")
es diagpnalieable. Jushifigue fas Siguienbes

afi(macones:

(@) A es inverhible si \(,Sé(o st 0 o €S wn

Valos propiv.
09) St A es un valor Propfo AL R,
entonces X' es un valor propio e

A

(€) 1 A es un yaler proplo de A N A
es inverhble, entonces X' es un
valor pmpio AL A

(&) oo A es diagonalizablte, podemos
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\lemns L
det A= deb (P7DP)= dok D= Mt 2n

\ por tonko det A+0 (A e imverhble)

SN solo i n'm%dv\ aubvalor es cere.

(LS B e dlacboﬂa\tzalale podenmos escribir
D=P'DP donde D es aha%ona\ con los
autovalpres de A.

Calculamos
AL AAA---A=P'DPP PP O 'DP--P DP
S =
N Veces

= P'DD--pP=P'D'P
———
N Vveces

:D e3 una mairiz diagpnal con 3\4, en
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(¢) UHlzandos ([5(',)_|= C'®! Lenemos
AP IDE) 0D
=P D P
D—‘ e una mainz olia%oaoul on QCL' COMD
entrodas.
Como A e ivwe(-h'bl!i) entonces n{nau{n
AiL70 N oY tanto fodys los AL existen.

Sea T:V=V una aplicacion lineal donde
dimV=3  wye Mmalnz asodadae respecto

a Uuno- bose B o

M-?=1 0O 0

b o 9
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E diacaonali%aue st podumes encontwr una
bose de N comguesta totalmente do
Aufoveclores de T y esto, Q sU Ve es posible
st la mulhplicidad do cada autovaler

sea igual a la dimension do su espocio
Pmpio asociado-

Puscamos los  gutovalores do T Al ser Mr
wa oz tri an%u.la,r , SusS aulovaleres
aporecen <n s di.a.%«onal.
Putovalores:

M=L on mulliplicidad 1

22= 3 on_ nulhglicidad 3.
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La dia%omli%obiliolad dy, T dupende oo o

dimension da! espacdy pPropid asodado a A3,
dim E5 = dim Nuc(ME-3T3)

ME-21.- | 2 0.0
b g O

4136 G §

\!a q,uL la. pfimem wluma. €3 p'\vo’ct
independientemente del valor de o,
Vemos AL dim Nuc(l\/(%—a:l‘_a)=2 S

o solo & a=0.

Es decir. dimEaz <5 iaul a b mulbiglicdad
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